
कक्षा 10व ीं - गणित - वास्तववक सींख्याएँ (पाठ 1)

• वास्तववक सींख्या की भूमिका (Role of real numbers)

• भाज्यता (Divisibility)

• यूक्लिड ववभाजन प्रिेय (Euclid’s division lemma)

• यूक्लिड ववभाजन एल्गोरिथ्ि (Euclid’s division Algorithm)

• अभाज्य गुिनखींड (Prime factorisation)

• अभाज्य गुिनखींड द्वािा HCF & LCM (HCF & LCM using Prime factorisation)

• अींकगणित का आधािभूत प्रिेय (Fundamental theorem of Arithmetic)

• परििेय / अपरििेय सींख्या (Rational & irrational Numbers)

• परििेय सींख्याओीं का दशििव ववस्ताि (Decimal Expansion of Rational number)

परिचय (Introduction)
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प्रिेय: यदद a औि b दो धनात्िक पूिाांक हैं, तो दो ऐसे अद्ववत य पूिाांक
q औि r ववद्यिान होते हैं कक
a = bq + r,
जहाँ 0 ≤ r < b है।
अर्ाात धनात्िक पूिाांक a औि b के प्रत्येक युग्ि के मिए ऐसे पूिाांक q 
औि r ज्ञात कि सकते हैं कक
a = bq + r, 0 ≤ r < b है।
यह भ  ध्यान िहे कक q या r शून्य भ  हो सकते हैं।

यूक्लिड ववभाजन प्रिेय (Euclid’s Division Lemma)
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ननम्नमिणखत चििों का अनुसिि कि सकते हैं:
चिि (I) पूिाांक a औि b के मिए यूक्लिड की ववभाजन प्रिेय का प्रयोग किके 
पूिाांक q₁ तर्ा r₁ इस प्रकाि ज्ञात कीक्जए कक
a = bq₁ + r₁, 0 ≤ r₁ < b हो।
चिि (II) यदद r₁ = 0 है, तो a तर्ा b का िहत्ति सिापवताक b है।
चिि (III) यदद r₁ ≠ 0 है, तो b तर्ा r₁ के मिए यूक्लिड की ववभाजन प्रिेय का 
प्रयोग किके पूिाांक q₂ तर्ा r₂ इस प्रकाि प्राप्त कीक्जए कक
b = r₁q₂ + r₂ हो।

यूक्लिड ववभाजन एल्गोरिथ्ि (Euclid’s Division Algorithm)
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चिि (IV)
यदद r₂ = 0 है, तो a तर्ा b का िहत्ति सिापवताक r₁ है।
चिि (V)
यदद r₂ ≠ 0 है, तो यूक्लिड की ववभाजन प्रिेय का r₁ तर्ा r₂ पि प्रयोग किते 
जाएीं तर्ा उपिोलत प्रकिया ननिींति किते जाएीं जब तक शेषफि शून्य न 
हो जाए।
इस क्स्र्नत िें प्राप्त भाजक ही वाींनित िहत्ति सिापवताक (HCF) होगा।

यूक्लिड ववभाजन एल्गोरिथ्ि (Euclid’s Division Algorithm)
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प्रश्न 1. ननम्नमिणखत सींख्याओीं का HCF ज्ञात किने के मिए यूक्लिड
ववभाजन एल्गोरिथ्ि का प्रयोग कीक्जए:
(i) 135 औि 225

प्रश्नाविी 1.1 (Exercise)
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प्रश्न 1. (ii) 867 औि 255
प्रश्नाविी 1.1 (Exercise)
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प्रश्न 2. दशााइए कक कोई भ  धनात्िक ववषि पूिाांक 6q + 1 या 6q + 3 या 
6q + 5 के रूप का होता है, जहाँ q कोई पूिाांक है|

प्रश्नाविी 1.1 (Exercise)
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प्रश्न 4. यूक्लिड ववभाजन प्रिेनयका का प्रयोग किके दशााइए कक ककस  
धनात्िक पूिाांक का वगा, ककस  पूिाांक m के मिए 3m या 3m + 1 के रूप 
का होता है।

प्रश्नाविी 1.1 (Exercise)
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प्रश्न 5.
प्रश्नाविी 1.1 (Exercise)

यूक्लिड ववभाजन प्रिेनयका का प्रयोग किके दशााइए कक ककस  धनात्िक 
पूिाांक का घन 9m, 9m + 1 या 9m + 8 के रूप का होता है।
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प्रश्नाविी 1.1 (Exercise)
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प्रश्न 5. सींख्याओीं 4ⁿ पि ववचाि कीक्जए, जहाँ n एक प्राकृत सींख्या है। जाँच कीक्जए कक लया 
n का कोई ऐसा िान है, क्जसके मिए 4ⁿ  अींक शून्य (0) पि सिाप्त होता है।

उदाहिि (Example)
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प्रश्न 7. अभाज्य गुिनखींड ववधध द्वािा 96 औि 404 का HCF ज्ञात 
कीक्जए औि कफि इनका LCM ज्ञात कीक्जए।

उदाहिि (Example)
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प्रश्न 8. सींख्या 6, 72 औि 120 का अभाज्य गुिनखींड ववधध द्वािा HCF 

औि LCM ज्ञात कीक्जए।

उदाहिि (Example)
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प्रश्न 2. मसद्ध कीक्जए कक 3+2 5 एक अपरििेय सींख्या है।
प्रश्नाविी 1.3 (Exercise)
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प्रश्न 1. बबना िींब  ववभाजन प्रकिया ककए बताइए कक ननम्नमिणखत परििेय 
सींख्याओीं के दशििव प्रसाि साींत हैं या असाींत आवती हैं :
(i) 13/3125

प्रश्नाविी 1.4 (Exercise)
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(ii) 17/8

प्रश्नाविी 1.4 (Exercise)
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(iii) 64/455

प्रश्नाविी 1.4 (Exercise)
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(iv) 15/1600

प्रश्नाविी 1.4 (Exercise)
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(v) 29/343

प्रश्नाविी 1.4 (Exercise)
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(vi) 23/𝟐𝟑𝟓𝟐
प्रश्नाविी 1.4 (Exercise)
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प्रश्न 3. कुि वास्तववक सींख्याओीं के दशििव प्रसाि न चे दशााए गए हैं। प्रत्येक क्स्र्नत के 
मिए ननिाय कीक्जए कक वह सींख्या परििेय सींख्या है या नहीीं। यदद यह परििेय सींख्या है 
औि 𝒑/𝒒के रूप िें है, तो 𝒒के अभाज्य गुिनखींडों के बािे िें आप लया कह सकत ेहैं?

(i) 0.120120012000120000...

प्रश्नाविी 1.4 (Exercise)
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